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Ενότητα 7η: Σφνθετεσ Συναρτήςεισ 

1. Υλικό ςθμείο μάηασ m = 1 κινείται από τθν επίδραςθ του δυναμικοφ. 

       
    

   
 

Να ϐρεκεί πολυώνυμο 2ου  ϐακμοφ ωσ προσ τισ μεταβλθτζσ που να περιγράφει 

τθν κίνθςθ ςτθ περιοχι του ςθμείου P(−1, 0). Ποιά ϑα είναι θ μορφι τθσ 

δφναμθσ  ⃗ = (Fx, Fy) που ενεργεί ςτο υλικό ςθμείο ςτθ γειτονιά του ςθμείου P, 

αν οι ςυνιςτώςεσ τθσ δφναμθσ περιγράφονται από τισ ςχζςεισ 

    
  

  
      

  

  
 

 

2. Θ ςτροφορμι ενόσ ςωματιδίου με μάηα m = 1 δίνεται από τθ ςχζςθ  

L = xuy − yux 

Οπου ux, uy είναι οι ταχφτθτεσ που αντιςτοιχοφν ςτισ ςυντεταγμζνεσ x, y. 

Ηθτείται να εκφραςτεί θ ςτροφορμι του ςωματιδίου ςε πολικζσ 

ςυντεταγμζνεσ ϱ,φ 

 

3. (ι) Θεωροφμε τθν ςυνάρτθςθ f(x, y) = x5y2ex/y. Να δειχκεί ότι : xfx + yfy = 7f  

(ιι) Να ϐρεκοφν οι ομογενείσ ςυναρτιςεισ f(x, y) οι οποίεσ ικανοποιοφν τθν 

ιςότθτα yfx = xfy . 

 

4. ΄Αν w = f(x2− y2) είναι διαφορίςιμθ ςυνάρτθςθ, να δειχκεί ότι ιςχφει θ ςχζςθ 

 (
  

  
)   (

  

  
)    

 

5. Να δειχκεί ότι θ ςυνάρτθςθ f(x, y, z) = −y + φ(x2 + y2, ze−x) 
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όπου φ είναι μια διαφορίςιμθ ςυνάρτθςθ, επαλθκεφει τθ διαφορικι εξίςωςθ 

 (
  

  
)   (

  

  
)    (

  

  
)    

 

6. Χρθςιμοποιώντασ το μεταςχθματιςμό u = x + y,v = xy, μεταςχθματίςτε τθ 
διαφορικι εξίςωςθ 

     (  
   

   
    

   

    
   

   

   
)     (

  

  
 

  

  
) 

ςε αντίςτοιχθ που ϑα περιζχει τισ μεταβλθτζσ u και v. 

 

7. Αν θ πυκνότθτα ρ (t, x, y, z), παραμζνει ςτακερι, να προςδιοριςκεί θ 

μεταβολι τθσ ωσ προσ το χρόνο. 

 

 

 


